Funkce dané parametricky

Vyjadiete explicitné funkci y = f(x) zadanou parametrickymi rovnicemi # = arcsint, y = arccos?,
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Najdéte hodnotu parametru bodu B daného kartézskymi soufadnicemi jako bodu leziciho na kiivce
dané parametricky:

a) x=t*+2t, y=13+1t, B=1[32] [t =1]
b) x =3(2cost —cos2t), y=32sint+sin2¢), b=7[-9;0] t=02k+r, keZ]
¢) x=3cost, y=2sint, B=][0;1] [bod nelezi na kiivce]

Vyjadiete kfivku zadanou rovnici
2
(l‘z + yz) =2d’zy, a>0

v polarnich soufadnicich a parametrizujte ji.

p=a\/sin2p; ¥ = a\/sin2p - cos p, Yy = a\/sin2¢p -siny, ¢ € (k’ﬂ',g‘i‘kﬂ')]

Urcete prvni derivace funkce y = f(x) podle z, kterd je ddna parametricky:
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a) « =acost, y=bsint, te€{0,27) [y’:——cotgt, t#+krw
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by ax=1-¢t*, y=t—1t>, t€(—00,+x) V= ,t#£0
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Uréete druhou derivaci funkce y = f(z) dané parametrickymi rovnicemi z = e‘sint, y = e’ cost.
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Pfesvédite se o tom, ze funkce y = f(x) dand parametrickymi rovnicemi ¢ = sint, y = sinkt,
t € (—00,400) vyhovuje diferencidln{ rovnici

(1—zby"” —xy +ky=0.

Napi$te rovnici tecny a normaly ke kiivce dané parametricky rovnicemi # = sint, y = cos 2, v bodé
T
t= 5 [teéna: 42 + 2y — 3 = 0; normaéla: 22 — 4y + 1 = 0]

Urcete Ghly, pod kterymi se protinaji kiivky

Ci={y=2"} a sz{ngcost, y:%sint, tE(O,Qﬂ')}.
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Vysetiete prubéh kiivky dané parametrickymi rovnicema:

r=2—1>, y=3t—13; t € (—00,+0).

Vysetiete prubéh kiivky dané parametrickymi rovnicema:

Naleznéte pribéh funkce dané v poldrnich soufadnicich rovnici p = 1+ 2cosp, ¢ € (0,27) a p > 0.

Vyjadiete explicitné funkci y = f(x) zadanou parametricky rovnicemi:

T T
a) « =arctgt, y=arccotgt; € (—o0,+00) [y:i—x; x € (—5,5)]
by x=a(l—-t), y=at; te(—oo0,+0) [y=a—x; ¢ € (=00, +00)]
¢) wx=acost, y=asint; te (0,7 [ = az—xz;xe(—a,a)]
d) x=sin’t, y=-cos’t; t6<0,g> [y=1—u; 2 €(0,1)]
Z rovnic parametrickych zadéni kiivek (funkcf) eliminujte parametr:
a) x=3t, y=6t—1t*; te&(—oo,+00) [x —181‘—1—93/—0]
b) x=cost, y=sin2t; tE€(—oc0,+0) [y = 457 1—1‘2)]
) x=3+1, y=1t?; t&(—oo0,+00) [ x—l)z]
2(1 — 2
d) ==tgt, y=-sin2t+2cos2t; tE(—g,g) y:%

Parametrizujte funkei:
a) flz)=2>+22x+3 [napf. x:lnt,y:ln2t+21nt+3;t6(0,—|—oo)]
b)  f(z) =+va?—a? [napf. & = acost, y = asint; t € (0, 7))

Urcete hodnotu parametru bodu B daného kartézskymi souradnicemi jako bodu leziciho na kiivce
dané parametricky:

a)  w=2tgl, y=2sint+sin2t; B=[2;2] [t:%—l—kﬂ';kEZ]
by x=t*-1, y=t3—t; B=10;0] [ty =—1; &3 =1]

Vyjadiete v polarnich soufadnicich kiivku zadanou analyticky rovnici:
a) (xz—l—yz)zzaz (J:z—yz) ;oa>0 [p:a cos 2¢p
b) (1‘2 + y2)3 = da’zy (l‘z - yz) ;oa>0 [p = a+/sindep
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Urcete prvni derivaci funkce y = f(x) podle #, je-li funkce ddna parametricky:

[
a) «=a(t—sint), y=a(l— cost) [y’ = cotg 5]
t+1 t—1
b = — = — =1
L [y ]
[
¢) x=In(l+¢}), y=t—arctgt [y’ = 5]

Urcete druhou derivaci funkce y = f(z) dané parametricky:
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a) & =3cost, y=4sint [y“:——]
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Piesvédéte se o tom, Ze funkce y = f(x) dand parametrickymi rovnicemi ¢ = e’sint, y = e’ cost,
vyhovuje diferencidlni rovnici y'(z + y)? = 2(zy’ — y).
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Piesvédite se o tom, ze funkce y = f(x) dand parametrickymi rovnicemi » =

vyhovuje diferencidln{ rovnici (y’)3 =14+y.

Napiste rovnici tecny a normaly ke kfivce dané parametrickymi rovnicemi:
tetna: z+2y—4=20
norméala: 22 —y —3 =10

teéna: y =2
normaéala: z =1

a) x=2"' y=e ' vbodét=0 [

b) x=2lncotgt+1, y=tgt+cotgt Vbodétzg

Urcete Ghly, pod kterymi se protinaji kiivky

at? at\/g }

Ci={x=acosp; y=asinp} a sz{x:H—tz;y:H—tz

[C1 a Cy se protinaji ve dvou bodech pod Ghlem 30°]

Vysetiete prubéh kiivky dané parametricky rovnicemi:
a) x=t+e’' y=2+e; te&(—00,+00)
1
b) x=tlnt, y:;lnt; t e (0,+0)
3at 3at?
) =51 YEEL
+1 o4+ 1
) 2=33+3t+1, y=13-3t+1; € (—o0,+0)
e) x=t3-37, y=1>—6arctgt; t€ (—o0,+00)
) w=te', y=te '; € (—00,+x)
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a>0;t# -1

Vysetiete prubéh funkce dané v polarnich soutadnicich rovnicemai:
a) p=e¥
b) p=asin3p; a>0
c) p=all+tgy)




